EGY SIKGEOMETRIAI FELADAT TERGEOMETRIAI MEGOLDASA
frta: Hajdu Endre

Az alédbbiakban az els6 abran lathato g gorbe elemzésérdl, két kiillonb6zé modon
lehetséges értelmezésérdl esik szd. A pontsorozatként megrajzolt gorbe szar -
maztatasa az 1. abra alapjan a kovetkez6: a félkor atmérdje és a ferde egyenes
kozti ,.fliggbleges” metszéket folmérve a felkor f616tt, a kapott P pont a g gorbe
egy pontja. Kérdés: milyen gorbe az &tméré minden pontjanak megfeleldi altal
alkotott alakzat?
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1. abra 2. abra

Galgoczi Gyula dolgozata (G. GY.: Egy sajdtos kosdrgorbérdl) szamitassal
igazolja, hogy a gorbe egy ellipszis ive. Az adott elemek egyszeriisége arra indit,
hogy probaljuk térbeli alakzatokkal kapcsolatos feladatként értelmezni a problé-
mat; ha az adott félkort teljes korré egészitjiik ki, s az eredeti dbrat részeire bont-
Juk s részben elmozditjuk, akkor a kor egy ferde korhenger alapkorének, a ferde
egyenest egy vetitdsik masodik képének tekintjiik, akkor a 2. dbran lathato ferde
korhenger harom vetiilete adodik, s a probléma az abrazold geometria eszkozei-
vel kezelhetd.

Ismeretes, hogy egy ferde korhenger altalanos helyzetii sikmetszete ellipszis,
melynek kdzéppontja a henger tengelyének és az S metsz6 sik kozos K pontja.
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Ez utobbinak az alapkor sikja folotti magassaga az elolnézetrdl (3. abra) nyer-
hetd, e tdvolsagot az oldalnézeten folmérve adodik a henger 45° d6lésszogi
tengelyének oldalnézete. Megemlitést érdemel, hogy esetiinkben sziikségtelen-
nek tekintheto a vetiiletek szokasos, vesszokkel valo egyértelmisitése. Mar
szerkeszthetd egy tetszéleges hengeralkoto és annak a metszetgorbére esé P
pontja, vagyis az alkoto és a metsz6 sik k6zos pontja. Az alapkor tetszéleges T
pontjahoz illeszkedd alkotd parhuzamos a feliilet tengelyével, a keresett P pont -
nak az alapsik folotti magassagat az alkoto elolnézetérdl nyerjiik. Ertelmet kap
ilyen modon az els6 abra P pontjanak szerkesztése.

3. abra

Ezutan megszerkesztjiik a vetiilet-ellipszis azon tarsatmérd (konjugélt atméro)
parjat, melyek egyike az AB, masika a CD szakasz. Most mar meghatarozhatjuk
a vetiilet-ellipszis tengelyparjat. A Rytz-szerkesztést kovetve a C pontot K pont
koriil 90°-kal elforgatva a C* pontot kapjuk. Az AC* szakasz felez6pontja koré
irt¢ sugaru félkor V, és Vy, végpontjai a kép-ellipszis nagy-, ill. kistengely egye -



nesének pontjai. A KO =R - tge tavolsag és a ¢ = 21/4+th¢7 tavolsag

folhasznalasaval a vetiilet-ellipszis fél tengelyhosszai:
a’ :2(1/4+tg2¢ +tgp ) és b’ =§(1/4+tg2(/) —tge ).

A metszet ellipszis valodi tengelyparja és a henger alapkorének egy tarsatméro -
parja kozt affinitas all fenn, melynek tengelye az S sik nyom-egyenese. Az el-
lipszis és az alapkor kozéppontjaban egymast metszo tengely-egyenesek, ill.
atméro-egyenesek egymasra merdlegesek, megszerkesztésiik egy Thalesz-gomb
segitségével lehetséges, kozéppontjat az oldalnézet A és K pontjanak tavolsag
felez6 merdlegese jeloli ki. Az abran a tengely-egyeneseket pont-vonalak szem-
1¢éltetik, a tengely-végpontok szerkesztését az dbra csupan egy kistengely vég-
pontjanak esetében szemlélteti. A valdodi a,b fél tengely-méretek az ellipszis sik-
janak beforgatasa révén kaphatok.

A kép-ellipszis tengely-adatai a fentiek szerint konnyebben adodtak, mint a ter-
jedelmes szamitas révén, igaz viszont, hogy a valodi tengelyméreteket képlet
alakban csak tovabbi szamitas Utjan nyernénk.
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